6.2. PROBLEMLER

6.2.1. Asagidaki ardigik integralleri hesaplayiniz.
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6.2.2. Asagidaki integrallerin her birinin integral bolgesini belirtiniz,
integral sirasim degitirerek integral degerini bulunuz.

. ex . /T . . 13 . 5
Q) Jo i dydz  b) [} [¥7dydz o) Jy [ze” dyds d) [i [7oy cosaPdady

6.2.3. Asagidaki iki kath integralleri hesaplayimz.
a) [[p(@+y)dA, D:z=0,y=0ver+y= 2 ile belirtilen bolge.
b) [[,dA, D:0<az<2 1<y< e ile belirtilen bolge.
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et Katle Integraller

¢) [[,wydA, D y? = a’,y = a ve y = 0 ile belirtilen holge.
d) ”'n("" 4+ y)dA, D : w? -yt =25, 3a? 4 16y = 0 ve y < 0 ile belirtiley
bolge.

e) [[2xydd, D:y= 23, & = y? ile belirtilen bolge.

“~

£) [/, Si:;"’d.fl, D: y=ua, y=mnvea =0 ile belirtilen bolge.
6.2.4. 06.2.3. problemlerindeki B bolgelerinin alanlarinn iki katl inte-
graller yardimiyla hesaplayimz.
6.25.D: =0, y==x, y=1vey = 2 ile smirlanan bolge ise
JJp #*y*dA integralini hesaplaymz. ’
6.2.6. Asagidaki denklemler yardimiyla belirtilen her bir bolgenin iki
kath integraller yardimiyla hacmini bulunuz.
a) z = zy yiizeyi, y = z2 ve = = y? silindirleri ve z = 0 diizlemi,
b)$=0, IE=2, yzoa y=1’ 2207 Z=4—$2,
c)z=0, y=3z, y=4—=12°, 2=0, z=x+4,
d) 22+ y?=r? 2=0, z=a—z*

6.2.7. Koordinat diizlemleri, z = 3, y = 2 diizlemleri ve z = 2 + z + Y
yiizeyi ile simirlanan bolgenin (cismin) hacmini bulunuz.

6.2.8. y = 2% ve y = /z egrileri ile sinirlanan ince metal levhanin
yogunlugu p(z,y) = 2 + y? dir. Bu levhanm kiitlesini bulunuz.

6.2.9. y = z? ve y = 2z egrileri ile siirlanan bélge D olsun. D yi diisey
bolge alarak [, (2> + 4y)dA ’y1 hesaplaymiz.

6.2.10. y = /T ,y = Vv3z — 18 ve y = 0 egrileri ile simirlanan D bol-
gesinde f siirekli olsun. D yi diisey ve yatay bolge alarak [[, f(=z,y)dA
integralini ardigik integraller cinsinden ifade ediniz.

6.2.11. D, koseleri (0,1),(1,0) ve (1,1) olan tiggen bolge ise [, (z* +
y?)dA integralini hesaplayiniz.

6.2.12. D koseleri (0,0),(1,0) ve (0,1) olmak tizere [[,(z? + y*)dA
integralini hesaplayiniz.

6.2.13. f, R=1[0,1] x [0,1] de
1,  z rasyonel

fle,y) = { 2y, x irrasyonel
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olarak tanimlamyor.

‘1 1 1 1
/ / [z, y)dydz wve / / f(z,y)dzdy
Jo Jo Jo Jo
integrallerinden birinin mevcut, digerinin mevcut olmadigim gosteriniz.

J g f(z,y)dA

integrali mevcut mudur?

6.2.14. f fonksiyonu R = {(z,y) :a < z < bve ¢ < y < d} dikdort-
geninde siirekli ise [a, b] deki her bir (sabit) z i¢in f(z,y), ¥ nin bir fonksiy-
onudur. f(z,y) nin [c, d] de stirekli oldugunu gosteriniz.

6.2.15. f, R={(z,y) :a <z <bvec<y < d} dikdsértgeninde
stirekli olsun. g(x) = _/'Cd f(z,y)dy fonksiyonunun [a,b] de siirekli oldugunu
gosteriniz.

6.2.16. g(z) = _]'01 In(z? + y*)dy ve h(z) = 101 S'mq%dy ise ¢'(z) ve
h'(x) 1 bulunuz.

6.2.17. .]61 ]Oz(x — y)dydz igin 6.15. Ortalama Deger Teoreminin sag-
landig1 (cp, ¢o) noktalar: bulunuz. °
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